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1) กำหนดให X และ Y เปนตัวแปรสุมที่มีคาคาดหมาย (Expectation) E(X) = µx, E(Y ) = µy

และ ความแปรปรวน (Variance) V ar(X) = σ2
x, V ar(Y ) = σ2

y ตามอันดับ และมีคาสหสัมพันธ
(Correlation) ρ และสมมติวา คาความคาดหมายแบบมีเงื่อนไข (Conditional Expectation) มี
ความสัมพันธคือแบบเชิงเสนนั้นดังนี้ E(Y |X) = aX + b จงแสดงวา

E(Y |X) = µy +
ρσy

σx

(X − µx) (1)

2) สมมุติใหฟงกชันความหนาแนนของความนาจะเปนตามขอบ (marginal p.d.f) ของ ตัวแปรสุม X

คือ
f1(x) =

 3x2 for 0 ≤ x ≤ 1

0 for otherwise
(2)

และฟงกชันความหนาแนนของความนาจะเปนแบบมีเงื่อนไข (conditional p.d.f.) ของตัวแปรสุม
Y คือ

g2(y|x) =

 2y for 0 ≤ y ≤ 1

0 for otherwise
(3)

จงตอบคำถามตอไปนี้

(a) จงหา E[X2 + Y 2|X] และ V ar[X2 + Y 2|X]

(b) จงหา E[X2 + Y 2] และ V ar[X2 + Y 2]

3) กำหนดให ความนาจะเปนของการโยนเหรียญ 1 ครั้งแลวออกหัวมีคาเทากับ p จงหาคาความคาด
หมายของจำนวนครั้งที่ตองการเพื่อใหไดผลการโยนออกเปนหัวในครั้งแรกมีคาเทาใด

4) จากขอมูลใน ``Hw7_dataset.csv'' มีรายละเอียดขอมูลของกองทุนดังนี้

• ชื่อกองทุน
• ประเภทของกองทุน ประกอบดวย

– Equity คือประเภทของกองทุนที่ลงทุนในตราสารทุน
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– Fixed คือประเภทของกองทุนที่ลงทุนในตราสารหนี้และเงินฝาก
– Mixed คือประเภทของกองทุนที่ลงทุนในตราสารทุนและตราสารหนี้ผสมกัน
– Other คือประเภทของกองทุนที่ลงทุนในตราสารประเภทอื่นๆ

• อัตราผลตอบแทน ( % ) ในระหวาง 10/2018-10/2019

ใหนักศึกษาใชขอมูลดังกลาวเพื่อตอบคำถามตอไปนี้

(a) จงหาคาคาดหวังและความแปรปรวนของอัตราผลตอบแทนของแตละประเภทของกองทุน

(b) จงเรียงลำดับคาคาดหวังของกองทุนแตละประเภทจากคาคาดหวังที่มากที่สุดไปยังคาคาด
หวังที่นอยที่สุด

(c) จงคำนวนหาความแปรปรวนของอัตราผลตอบแทนของขอมูลชุดนี้โดยใช กฏของความนาจะ
เปนรวมสำหรับคาความแปรปรวน (Law of Total Probability for Variances)
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